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O texto vai trabalhar com exemplos, a intengdo € calcular os algarismos do
periodo de uma dizima periddica por um outro caminho.

Parte |

1

7

a,=7-nmn€Z;

7,14, 21, 28, 35, 42, 49, 56, 63, 70, 77, 84, ...

Identificar o menor multiplo de sete inteiro positivo que termina no algarismo
nove: 7 -7 = 49.

O numero quarenta e nove € o menor multiplo de sete inteiro positivo que
termina no algarismo nove.

Escrever o quarenta e nove como uma soma de dois termos, sendo que o
segundo termo € o ultimo algarismo: 49 = 40 + 9; dividir o primeiro termo da soma

por dez: % = 4; pegar o numero quatro para calcular o proximo numero, da seguinte
forma:

b,=10-n—1;n € Z}

9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-4 _ 5 19-4 _ 15 29-4 _ 25 39-4 _ 35

=== =25

7 777 77 7 7 7 7
Trinta e cinco € o menor multiplo de sete inteiro ndo negativo terminado no
algarismo cinco.

75+ 4 =39.
39 = 30+9,teremos:%= 3.

Pegar o numero trés para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
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9-3 _ 6,19-3 _ 16, 29-3 _ 26 39-3 _ 36, 49-3 _ 46, 59-3 _ 56

6-
T T - ’ - ’ ’ - ’ __=8
7 77 7 7 7 7 7 7 7 7 7

7-8+ 3 =059.

59 =50 + 9, teremos: i—g = 5.

Pegar o numero cinco para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}

9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-5 _ 4.19-5 _ 14

L e

7 777 7

7-24+5=19.
10
19 = 10 + 9, teremos: i 1.
Pegar o numero um para calcular o proximo numero, da seguinte forma:

b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-1_8.19-1_18.29-1 _28 _ ,
7 7 7 7' 7 7
7-44+1=29.

29 = 20 + 9, teremos: % = 2.

Pegar o numero dois para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-2 7
Z=l=1.
7 7

7-1+2=09.

Primeira operagao 7-74+0=49

Segunda operagdo | 7-5+4 =39
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Terceira operagao 7-8+3=59

Quarta operagéao 7-2+4+5=19

Quinta operacao 7-4+1=29

Sexta operacao 7-14+2=9

Pegar os fatores que multiplica o numero sete no sentido da ultima operagao
para a primeira operagao, colocando um ao lado do outro, justaposi¢céo: 142857.

Os numeros calculados estao no periodo da dizima:

% =0,142857142857142857142857142857...

Outro exemplo

1

13

a, =13-n;n € Z;

13, 26, 39, 52, 65, 78, 91, 104, 117, 130, 143, ...

Identificar o menor multiplode treze inteiro positivo que termina no algarismo
nove: 13 -3 = 39.

O numero trinta e nove € o menor multiplo de treze inteiro positivo que
termina no algarismo nove.

Escrever o trinta e nove como uma soma de dois termos, sendo que o
segundo termo é o ultimo algarismo: 39 = 30 + 9; dividir o primeiro termo da soma
por dez: % = 3; pegar o numero trés para calcular o proximo numero, da seguinte
forma:

b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-3 _ 6,19-3 _ 16, 29-3 _ 26

3 BB _2_)

13~ 13’ 13 13’ 13 13

13:-2+3=29.

29 = 20 4+ 9; teremos: % = 2.
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Pegar o numero dois para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-2 _ 7.19-2 _ 17, 29-2 _ 27, 39-2 _ 37, 49-2 _ 47 59-2 _ 57 69-2 _ 67, 79-2 _ 77,

13

T 13

13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13
89-2 _ 87,992 _ 97 109-2 _ 107 119-2 _ 117 _ 4
13~ 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13 :
139+ 2 =119.
110
119 = 110 + 9, teremos: o = 11.
Pegar o numero onze para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1;n € Z}
9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
19-11 _ 8 29-11 _ 18, 39-11 _ 28, 49-11 _ 38 59-11 _ 48 69-11 _ 58 79-11 _ 68,
13 13’ 13 13 13 13’ 13 13 13 13’ 13 13" 13
89-11 _ 78 _
13 13

136+ 11 = 89.
80
89 = 80 + 9, teremos: i 8.
Pegar o numero oito para calcular o préximo numero, da seguinte forma:

b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-8 _ 1,19-8 _ 11, 29-8 _ 21 39-8 _ 31, 49-8 _ 41 59-8 _ 51 69-8 _ 61, 79-8 _ 71

13

13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13 13’ 13
89-8 _ 81, 99-8 _ 91 _

13’ 13 13 )

137 +8 =99.

99 =90 + 9, teremos: % =0,

Pegar o numero nove para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1;n € Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
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=20
13 13
13:049=09.

Primeira operagao 13-3+0=39

Segunda operagdo | 13-2+3 =29

Terceira operagao 13-94+2=119

Quarta operacgéao 136+ 11 =89

Quinta operacao 13-74+8 =99

Sexta operacao 13:04+9=9

Pegar os fatores que multiplica o0 numero treze no sentido da ultima operacao
para a primeira operagéo, colocando um ao lado do outro, justaposi¢cao: 076923.

Os numeros calculados estdo no periodo da dizima:

2= 0,07692307692307692307692307692308...

13
Outro exemplo

a, =31-n;neZ}
31,62, 93, 124, 155, 186, 217, 248, 279, 310, 341, 372, ...

Identificar o menor multiplo dotrinta e um inteiro positivo que termina no
algarismo nove: 31-9 = 279.

O numero duzentos e setenta e nove € o menor multiplo do trinta € um inteiro
positivo que termina no algarismo nove.

Escrever o duzentos e setenta e nove como uma soma de dois termos, sendo
que o segundo termo é o ultimo algarismo: 279 = 270 + 9; dividir o primeiro termo da

270 , . -
soma por dez: ST 27; pegar o numero vinte e sete para calcular o préximo
namero, da seguinte forma:

b,=10-n—1,n€Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
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29-27 _ 2, 39-27 _ 12 49-27 _ 22 59-27 _ 32 69-27 _ 42 79-27 _ 52 89-27 _ 62 _
31 31" 31 31 31  31° 31 31 31 31’ 31 _ 31 31 31
2.
31-2+27 = 89.
80
89 = 80 + 9, teremos: i 8.
Pegar o numero oito para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ;
9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
E_i_19—8_E_29—8_g_39—8_§_1
31 31’ 31 31’ 31 31 31 31
31-1+8=39.
30
39 = 30 + 9, teremos: i 3.
Pegar o numero trés para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
9-3 _ 6.19-3 _ 16 29-3 _ 26 39-3 _ 36, 49-3 _ 46 59-3 _ 56 69-3 _ 66 79-3 _ 76,
31 31" 31 31 31 31’ 31 317 31 31 31 31’ 31 31 31 31
89-3 _ 86, 99-3 _ 96, 109-3 _ 106, 119-3 _ 116, 129-3 _ 126, 139-3 _ 136, 149-3 _ 146
31 317 31 31’ 1 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’
159-3 _ 156, 169-3 _ 166, 179-3 _ 176, 189-3 _ 186 _ 6
31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31
31-6+ 3 =189.
180
189 = 180 + 9, teremos: o = 18.

Pegar o numero dezoito para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

19-18 1 ,29-18 _ 11, 39-18 _ 21, 49-18 _ 31
31 31’ 31 31 31 31 31 31

31-1+18 =49.

= 1.
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49 = 40 + 9, teremos: % =4,

Pegar o numeroquatro para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-4 5 _19-4 _ 15 29-4 _ 25 39-4 _ 35 49-4 _ 45 59-4 _ 55 69-4 _ 65 79-4 _ 75,

)

31 31’ 31 31" 31 317 31 31 31 31’ 31 31’ 31 31" 31 31
89-4 85 99-4 _ 95  109-4 _ 105, 119-4 _ 115, 129-4 _ 125  139—4 _ 135  149-4 _ 145,
31 317 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’
159-4 155
=—=05,
31 31
31-5+4 = 159.

159 = 150 + 9, teremos: % = 15.

Pegar o numero quinze para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1;n € Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

19-15 _ 4, 29-15 _ 14, 39-15 _ 24 49-15 _ 34 59-15 _ 44 69-15 _ 54, 79-15 _ 64,

31 31 31 31 31 31" 31 31" 31 31" 31 31 31 31
89-15 _ 74, 99-15 _ 84, 109-15 _ 94, 119-15 _ 104, 129-15 _ 114, 139-15 _ 124 _,
31 31’ 31 31" 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31

31-4 + 15 = 139.
139 = 130 + 9; teremos: % —= 13,

Pegar o numero treze para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ;
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

19-13 6, 29-13 _ 16, 39-13 _ 26, 49-13 _ 36,  59-13 _ 46, 69-13 _ 56 79-13 _ 66,

31 31" 31 31’ 1 31 T 31”7 31 31 1 31 31

89-13 _ 76, 99-13 _ 86, 109-13 _ 96 119-13 _ 106, 129-13 _ 116, 139-13 _ 126, 149-13 _ 136,

31 317 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’
159-13 _ 146, 169-13 _ 156, 179-13 _ 166, 189-13 _ 176, 199-13 _ 186 _ 6
31 317 31 317 31 317 31 317 31 31 '

316+ 13 = 199.

199 = 190 + 9, teremos: % - 19,
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Pegar o numerodezenove para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1;n € Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

19-19 0
=2 =0
31 31

31-0+19 =19.

19 =10 + 9, teremos: % =1.

Pegar o numeroum para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-1 8 _ 19-1 18 29-1 28 39-1 38 49-1 48 59-1 58 69-1 _ 68 79-1 _ 78,

31 31’ 31 31" 31 31" 31 31" 31 31" 31 31" 31 31" 31 31

89-1 88 99-1 _ 98, 109-1 _ 108, 119-1 _ 118 129-1 _ 128139-1 _ 138, 149-1 _ 148,
31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’
159-1 _ 158, 169-1 _ 168, 179-1 _ 178, 189-1 _ 188, 199-1 _ 198 209-1 _ 208, 219-1 _ 218,
31 31" 31 1’ 31 317 31 317 31 317 31 317 31 31’
229-1 _ 228, 239-1 _ 238249-1 _ 248 _ g
31 31’ 31 31’ 31 31

31-8+1 = 249.

240

249 = 240 + 9, teremos: To = 24.

Pegar o numerovinte e quatro para calcular o préximo numero, da seguinte
forma:

b,=10-n—1;n € Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

29-24 _ 5, 39-24 _ 15  49-24 _ 25  59-24 _ 35 69-24 _ 45 79-24 _ 55 89-24 _ 65,

31 31° 31 31 31 31" 31 31" 31 31 31 31 31 31
99-24 _ 75 109-24 _ 85, 119-24 _ 95 129-24 _ 105, 139-24 _ 115  149-24 _ 125, 159-24 _ 135,

31 31’ “ 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’ 31 31’
169-24 _ 145 179-24 _ 155

U 1 _ 18 g,

31 31’ 31 31

31-5+24=179.

170

179 =170 + 9, teremos: To = 17.
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Pegar o numerodezessete para calcular o préximo numero, da seguinte
forma:

b,=10-n—1;n€Z}

9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

19-17 _ 2, 29-17 _ 12 39-17 _ 22 49-17 _ 32 59-17 _ 42 69-17 _ 52 79-17 _ 62 _

31 31" 31 31" 31 31" 31 31 31 31 31 31 31 31

31:2+17 = 79.
70
79 = 70 + 9; teremos: o= 7.

Pegar o numero sete para calcular o proximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}

9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-7 _ 2,19-7 _ 1229-7 _ 2239-7 _ 32 49-7 _ 42 ,59-7 _ 52 69-7 _ 62
31 31° 31 31”31 31”31 31" 31 31" 31 31 31 31
31-2+7=69.

= 2.

69 = 60 + 9; teremos: % = 6.

Pegar o numero seis para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€eZ}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 1009, ...
9-6 _ 3,19-6 _ 13,29-6 _ 23 ,39-6 _ 33, 49-6 _ 43 ,59-6 _ 53 69-6 _ 63, 79-6 _ 73,
31 31” 31 31 31 31" 31 31 31 31" 31 31" 31 31 31 31
89-6 83,996 893 _ g,

31 31" 31 31 ’

31-3+6=099.

99 = 90 + 9; teremos: % =9,

Pegar o numero nove para calcular o préximo numero, da seguinte forma:
b,=10-n—1,n€Z}
9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...

9-9 0
=20
31 31
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31:-0+9=09.

Primeira operagao 31-9+0=279
Segunda operagao 31-2+27 =289
Terceira operagao 31-1+8=39
Quarta operacéao 31-6 +3 =189
Quinta operagao 31-1+18 =49
Sexta operacéao 31-5+4 =159
Sétima operacao 31-4+15 =139
Oitava operagao 316+ 13 =199
Nona operacao 31-04+19=19
Décima operacéao 31-8+1 =249
Décima primeira 31-5+24 =179
Décima segunda 31-24+17 =179
Décima terceira 31:24+7 =69
Décima quarta 31:34+6 =99
Décima quinta 31-0+9=9

Pegar os fatores que multiplica o numero trinta € um no sentido da
ultima operagcdo para a primeira operacdo, colocando um ao lado do outro,
justaposicao: 032258064516129.

Os numeros calculados estao no periodo da dizima:

1

ol 0,032258064516129032258064516129...

Parte I
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Menor multiplo inteiro positivo de sete terminado em nove: 49

77 =49

7-74+0=49

49 = 40 + 9, teremos: % =4

9-4=5

Menor multiplo inteiro ndo negativo terminado em cinco: 7 - 5 = 35
7-54+4 =39

39 =30 + 9, teremos: % =3

9-3=6

Menor multiplo inteiro ndo negativo terminado em seis: 7-8 = 56
7-84+3 =059

59 =50 + 9, teremos: i—g =5

9-5=4

Menor multiplo inteiro ndo negativo terminado em quatro: 7 -2 = 14
7-24+5=19

19 = 10 + 9, teremos: % =1

9-1=8

Menor multiplo inteiro ndo negativo terminado em oito: 7 - 4 = 28
7-4+4+1=29

29 = 20 + 9, teremos: =2 = 2

9-2=7

Menor multiplo inteiro ndo negativo terminado em sete: 7-1 =7
7-14+2=09.

Fatores que multiplicou o sete, justapostos: 758241
142857

% =0,142857142857142857142857142857...

1
13
13-3=39
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13:3+0=39

39 =30 + 9, teremos: % =3

9-3=6
13-2 =26
13:2+3 =129

29 = 20 + 9, teremos: % =2

9-2=7
13-9 = 117

13-942 =119

119 = 110 + 9, teremos: —* = 11

9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
9<11;19 > 11, teremos: 19—-11 =8
13:-6 =178

13-6+11 =89

89 = 80 + 9, teremos: % =8

9-8=1
13:7=091
13:7+8=99

99 =90 + 9, teremos: % =9

9-9=0
13:0=0
13:0+9=09.

Fatores que multiplicou o treze, justapostos: 329670

076923

2= 0,076923076923076923076923076923...

13

1
31
31-9 =279
279 = 270 + 9, teremos: % =27
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9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
29 —-27=2

31-2+27 =89
80

89=80+9,teremos:5=8
9-8=1

31:-1+8=39
39=30+9,teremos:%=3
9-3=6

31-6+3 =189

189 = 180 + 9, teremos: —* = 18

9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
19-18=1

31-1+418 = 49

49 = 40 + 9, teremos: g =4

9-4=5

31-5+44 =159

159 = 150 + 9, teremos: % =15

9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
19—15=4

31-4+15 = 139

139 = 130 + 9, teremos: —' = 13

9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
19-13=6

31-6+ 13 = 199.

199 = 190 + 9, teremos: —* = 19

9, 19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
19-19 =0

31-0+19 = 19

19 = 10 + 9, teremos: % =1

9-1=38
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31-8+1 =249

249 = 240 + 9, teremos: % =24

9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
29 —-24=5

31-5+4+24 =179

179 =170 + 9, teremos: 11—700 =17

9,19, 29, 39, 49, 59, 69, 79, 89, 99, 109, ...
19-17=2

31-2+17=79
70

79=7O+9,teremos:5=7
9-7=2

31-24+7=69
69=60+9,teremos:%=6
9-6=3

31:3+6 =99

99 =90 + 9, teremos: % =9

9-9=0
31-0+9=09.

Fatores que multiplicou o trinta e um, justapostos: 921615460852230
032258064516129

1

—=10,032258064516129032258064516129...

31
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